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1. Konvergens sorozatnak csak egy hatarértéke van.

Bizonyitas: Indirekt

2. Minden konvergens sorozat korlatos.

Lassuk be, hogy van olyan intervallum, mely a sorozat minden tagjat tartalmazza.

3. Ha az a,, sorozat monoton novd és korlatos, akkor konvergens,

hatarértéke pedig

nhango Ap = Sup{an}

Bizonyitas: Mutassuk meg, hogy a szuprémum tetszés szerinti kdrnyezetén kiviil, csak véges sok eleme van a
sorozatnak, és azon beliil pedig végtelen.
4. Miiveletek konvergens sorozatokkal

A hatarértékképzés miivelettartd, azaz mikodik az ,atviteli elv”

4.1.

Ha a,, — a és b, — b, akkor a,, £b, - a=*b
Segédtétel: Ha x,y € R, akkor |z + y| < |z| + |y|

4.2.

Haa, »aésce R, akkor c-a, > c-a

4.3.

Ha a,, — a és b, — b, akkor a,, - b, > a-b

4.4.

0 L1
Ha an, — a, by — b és by # 0, byéOakkorZ—%% il — =

S| =

4.5.
Ha a, — a és a, > 0, akkor \/a, — v/a és ¥/a, — {/a, k € NT

5. Tétel

Ha lim,,, |a,| = 400, akkor

lim — =0
n—00 Uy,



6. Tétel
Ha a, = {/a ahola > 1, a € R akkor

lim a, = lim ¢a=1

n—oo n—oo

7. Becslések
7.1.

V k€N és a > 1szamok esetén 3 N € N, amely mellett V n > N esetén nF < a™

7.2,

V a > 1 rogzitett szam esetén a™ < n! ha ,n elég nagy”

7.3.

Ha n > 1 akkor n! < n™

8. Tovabbi nevezetes hatarértékek

8.1.
Ha n € N*
lim Yn=1
n—oo
8.2.
HakeN,aeR, a>1
lim — = +00;
n—o0o N,
8.3.
HaaeR, a>1
n!
lim — =+00;
n—oo g™
8.4.
n
lim — =+
n—oo N
8.5.
0 ha |¢| <1
" —< 1 ha ¢=1
divergens ha |g| > 1 vagy ¢ = —1
8.6.
' 1 n
lim (1 + ) =e
n— 00 n
8.7.
HaaeR

lim (1 + g) e
n

n—oo



